
Übungsstunde 4



Nachbesprechung Bonus

• ∀𝑥∀𝑦∀𝑧 statt ∀𝑥, 𝑦, 𝑧
• ⇔ nicht in Formeln!



Nachbesprechung Bonus



Mengenlehre



Einführung

• Uns schon bekannte Mengen sind z.B.: ℕ,ℝ, 0,1,2 , ∅

• In Mengen spielt Reihenfolge und Häufigkeit keine Rolle:
1,2 = 2,1 = {2,1,2}

• Mengen können Mengen enthalten:
{1, 1 , 5, 3,2 , ∅}



Element und Teilmenge

• 𝑥 ∈ 𝐴: x ist ein Element der Menge A
2 ∈ ℕ, −1 ∉ {0,2,4}, 1,2 ∈ { 1,2 , 6}

• 𝑋 ⊆ 𝐴: Die Menge X ist eine Teilmenge der Menge A
2,3 ⊆ 1,2,3,4,5 , 1,2 ⊈ {1, 2 }

Für jede Menge A gilt: ∅ ⊆ 𝐴, 𝐴 ⊆ 𝐴



Aufgaben

Wir haben folgende Mengen:
𝐴 = 1,2 , 𝐵 = 1 , 2, 1 , ∅ , 𝐶 = 1,1 , 𝐷 = 1 , 𝐸 = ∅

Welche Beziehungen gelten zwischen den Mengen?



Definitionen

• Vereinigung: 𝑥 ∈ 𝐴 ∪ 𝐵 ⇔ 𝑥 ∈ 𝐴 ∨ 𝑥 ∈ 𝐵

• Schnittmenge: 𝑥 ∈ 𝐴 ∩ 𝐵 ⇔ 𝑥 ∈ 𝐴 ∧ 𝑥 ∈ 𝐵

• Differenz: 𝑥 ∈ 𝐴\B ⇔ 𝑥 ∈ 𝐴 ∧ ¬(𝑥 ∈ 𝐵)

• Potenzmenge: 𝒫 𝐴 = 𝑆 𝑆 ⊆ 𝐴}
Für eine endliche Menge A gilt: 𝒫 𝐴 = 2 𝐴

• Kartesisches Produkt: 𝐴 × 𝐵 = 𝑎, 𝑏 𝑎 ∈ 𝐴 ∧ 𝑏 ∈ 𝐵}
Für endliche Mengen A und B gilt: 𝐴 × 𝐵 = 𝐴 ⋅ |𝐵|



Beispiele – Elemente und Kardinalität

• 𝒫 1,2,3

• ∅ ∪ ∅ \{∅}

• 2, 4 × { 0 ∪ 1 , 1,0 }

• 0,1 × { 0,1 }

• 𝑃 ∅, ∅



Gleichheit von Mengen beweisen/widerlegen

Beweise oder widerlege:
Für alle Mengen A,B,C gilt: 𝐴\B \C = 𝐴 \(𝐵\C)



Gleichheit von Mengen beweisen/widerlegen

Beweise oder widerlege:
Für alle Mengen A,B,C gilt: 𝐴\(𝐵\C) = 𝐴\B ∪ 𝐴 ∩ 𝐶



Klausurfragen
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